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Corps der nombre algebriques

Paoposition  Suient K et | deux cenpe  ccemmutabfs) avec Mooy L. On considére 4 U ensembie
ger nombae algekaigue. On o alew:
(D) A est un tepa

i) A et gdénombiabie

Wid) —a L oest algghuiquemen“t clex alew of eet Qﬂgébliquemefrt cloe

- Démonstration cu i)

Soient %,y oler nemhaer algébriquar uwa K.
On & aleu:

LKy - KT ¢+e0 poa ccfinition

.EKM.U)A Kl < +00, en effet 4 et a.DgEmu:,ue A K denc awn i) D K ¢t on a
Mix,y) = K (x) ()

Foo CO?\xf.quen-t ) PO mu&‘bp&icqﬁu{,l—g aee dE%I'ES Lw Lx 9): K 1 < + 0.
OR:

Kix-iy) e Kz, y) donc LK~y klc+00
178 (xy"l‘)C‘ ]/\(x'y) donc EK(/’Ey-l): Kl £ + o0

Donc x -y € 4 &t xy™e 4. Ane, o4 et An Jous -cenpr ole L.

R" dgﬁmt—i@w,

A =Ja€ L13IPE KX, Pa) =0}
Cenwiderows pan k,n € IV,

G &5 {P: ZQK)(“ [ teg P =k, qumjjr,«,}
On cofient alaw

A = U U {20 de Ey,n}  dénombaable comme -union dénombaabie oensemble: finig
K31 A2

“ Démenstration o cuii)
Suppaens gue L et algebucuement ciok.
SQaient n € WN* et Pz a,+ a X +...+a, X" € ACx].
T t'egh en parhalier o'un polyndme de LLXJ awee L ng&niquement ot , il easke demc z € L
tel que P@)=0. Gn o alew, par aéhnition, [Klao,..,a,,2) i Kias,...,a0)] <+ 0.

De plus, poa agehnheow de 4,
CLKw - K] <+e0,

LK, a,): Ka)1 <400

Erarod SRR R ey

On datbent ainsr, P multiplicatioir cles Cle_(src/g‘ [KGy, .., @) K] <+00.
Por ceméquent,

IR0 jomp@in 0 B 8 R S B S U@ a0 p Tp 2 8 ME6GE, cooy @ D] (L Ka,, -, 0n): K1 {400
Or Kizlc K(ay,...,0,, 2) €onc Kfz]l= Kz) et [ Kez): k] <¢+oo.

Ain<i |z 9t un nombae ohsém-ique i K. T consiquent, P admet e 2adne s oA,
Danc :

A et alggbniguement clot



